
¥≤ ≤∞∞∞†˜ÊÁ†¯ÙÒÓ
≤†ßÒÓ†ÔÂÈÏ‚

≤∞∞∞†˜ÊÁ†¯ÙÒÓ
≤†ßÒÓ†ÔÂÈÏ‚ ¥≥

π
¥

∂

ÌÈ·˘ÂÁÆÆÆÚ‚¯

Æ±™˙ÂÏÙÎÓ
È˙¯ÙÒ†Â„†¯ÙÒÓ†Ï˘†‰ÏÙÎÓ††∫ÏÙÎ†ÏÈ‚¯˙†˙Â¯ÙÒ‰†˙ÂÚˆÓ‡·†ÌÂ˘¯Ï†Ô˙È†Æ†π†„Ú†±†˙Â¯ÙÒ‰†˙ÂÂ˙
°„·Ï·†˙Á‡†ÌÚÙ†ÏÈ‚¯˙·†‰ÚÈÙÂÓ†‰¯ÙÒ†ÏÎ†¯˘‡Î†¨˙È˙¯ÙÒ†Ú·¯‡†‰‡ˆÂ˙†˙˙Â‰†¨È˙¯ÙÒ†˙Ï˙†¯ÙÒÓÂ

∫Â‡ˆÓ
Æ‡˘ÂÓÈ˘†ÍÂ˙†È˙¯ÙÒ†Â„†¯ÙÒÓ·†È˙¯ÙÒ†˙Ï˙†¯ÙÒÓ†Ï˘†‰ÏÙÎÓÎ†ÌÂ˘¯Ï†Ô˙È†¥≥π∂†¯ÙÒÓ‰†˙‡

ø‰ÏÙÎÓ‰†È‰Ó†¥≥π∂†·†˙ÂÚÈÙÂÓ†ÔÈ‡˘†¨˙Â¯˙Â‰†˙Â¯ÙÒ·
Æ·øÔ‰Ó†Æ˙ÂÂ˘†ÌÈÎ¯„†È˙˘·†ÂÊÎ†‰ÏÙÎÓÎ††ÌÂ˘¯Ï†Ô˙È†µ∑π∂†¯ÙÒÓ‰††˙‡
Æ‚È˙¯ÙÒ†˙Ï˙†¯ÙÒÓ†˙ÏÙÎÓ†Ï˘†˙ÂÂ˘†ÌÈÎ¯„†È˙˘·†ÂÊÎ†‰ÏÙÎÓÎ†ÌÂ˘¯Ï†Ô˙È†µ≥¥∂†¯ÙÒÓ‰†˙‡†Ì‚

øÔ‰Ó†ÆÈ˙¯ÙÒ†Â„†¯ÙÒÓ·
Æ„∫‰ÂÎ†‰ÏÙÎÓ†Ï·˜Ï† È„Î†ÌÈ‡˙†Ì˙Â‡Ï†˙ÂÓÈ‡˙Ó†˙Â¯ÙÒ†ı·˘ÏÂ†‰ÏÙÎÓ‰†˙‡†ÌÈÏ˘‰Ï†˘È

Æ˙ÂÂ¯˙Ù‰† ˙‡ÈˆÓÏ† ÌÈÎ¯„·† ÌÎÈÈ·† ÂÂ„† øÈ‰Ó† Æ‰ÈÚ·‰† È‡˙Ï† ‰ÂÚ‰† ˙ÈÚÈ·˘† ‰ÏÙÎÓ† ˘È
http://nrich.math.org.uk††ÍÂ˙Ó†ÁÂ˜Ï†™†

Æ≤™™†ÚÂ·È¯†˜Â¯ÈÙ
‰Ú·¯‡Ï††È˜ÙÂ‡†Â˜Â†ÈÎ‡†Â˜††˙ÂÚˆÓ‡·††ÚÂ·È¯‰†˙‡†˜ÏÁÏ†˘È†ÆÓ¢Ò†±∞††ÏÚ†Ó¢Ò†±∞†ÂÈ˙Â„ÈÓ˘†ÚÂ·È¯†ÔÂ˙
øÈ˜ÙÂ‡‰†Â˜‰†˙‡†ÔÎÈ‰Â†ÈÎ‡‰†Â˜‰††˙‡†¯ÈÈˆÏ†˘È†ÔÎÈ‰†Æ¯¢ÓÒ†¥≤†≠†Â††≤∏†¨±∏†¨±≤†Ì‰ÈÁË˘˘†¨ÌÈ·ÏÓ

ÆÌÈÂ˜‰†˙‡Â†ÚÂ·È¯‰†˙‡†ÂËË¯˘

˙ÂÈÈÚÓ†˙ÂÈÚ·
‰ÙÈÁ† ˙ËÈÒ¯·ÈÂ‡† ¨Èˆ¯‡† ÌÈ¯ÂÓ† ÊÎ¯Ó† ¨Ú„ÓÏ† ÔÓˆÈÂ† ÔÂÎÓ† ¨ÔÈÏÈ† „Â„† ˙ÏÏÎÓ† ≠† Ë¯·Ï‡† ÔÈß‚

Æ≥™™†‰‡Ó‰†ÁÂÏ
∫‰‡Ó‰†ÁÂÏÓ†˜ÏÁ†ÌÎÈÙÏ

±∞
≤∞
≥∞

π
±π
≤π

∏
±∏
≤∏
≥∏

∑
±∑
≤∑
≥∑

∂
±∂
≤∂

µ
±µ
≤µ

¥
±¥
≤¥

≥
±≥
≤≥

≤
±≤
≤≤

±
±±
≤±
≥±

∫ÍÂ˙Ó†ÁÂ˜Ï†™™†
Menu of Problems, Mathematics Teaching in the Middle School, September,1998

¯ÙÒÓ‰† Â‰Ó† ÂËÈÏÁ‰† ¨ÁÂÏ‰† ˙‡† ÌÈÏ˘‰Ï† ÈÏ·
Æ˙È·˙·†X≠‰†˙‡†ÛÈÏÁÓ‰

µ≤

X

∫‰„ÈÁ
È˘Â† ¨ÌÈ¯˘Ú† Ô·†„Á‡† ÆÌÈÁ‡†‰˘ÂÏ˘†‰ÁÙ˘Ó·

Æ¯˘Ú†È·†ÌÈÓÂ‡˙
˜ÂÈ„·†‰ÂÂ˘†ÌÈÓÂ‡˙‰†Ï˘†ÌÈÏÈ‚‰†ÌÂÎÒ†¨‰˘‰
ÌÂÎÒ†‰È‰È††‰‡·‰†‰˘·†Æ¯ÂÎ·‰†Á‡‰†Ï˘†ÂÏÈ‚Ï
¯ÙÒÓÓ†¯˙ÂÈ†˙Á‡†‰˘·†¨≤≤†ÌÈÓÂ‡˙‰†Ï˘†ÌÈÏÈ‚‰
¯ÚÙ‰†Æ‰‡Ï‰†ÔÎÂ†®≤±©†¯ÂÎ·‰†Ì‰ÈÁ‡†Ï˘†ÂÈ˙Â˘
Ì‰ÈÁ‡†Ï˘†ÏÈ‚Ï†ÌÈÓÂ‡˙‰†Ï˘†ÌÈÏÈ‚‰†ÌÂÎÒ†ÔÈ·
‰È‰È†ÌÈ˘†‰ÓÎ†„ÂÚ·†Æ‰„Ó˙‰·†·Á¯˙ÈÂ†ÍÏÈ†¯ÂÎ·‰
Ï˘†ÂÏÈ‚Ó†®≤†ÈÙ©†ÏÂÙÎ†ÌÈÓÂ‡˙‰†Ï˘†ÌÈÏÈ‚‰†ÌÂÎÒ

ø¯ÂÎ·‰

∫ÔÂ¯˙Ù
ÌÈÓÂ‡˙‰†ÈÏÈ‚†ÌÂÎÒ˘†È„Î†ÆÌÏÂÚÏ†‰¯˜È†‡Ï†¯·„‰

ÍÈ¯ˆ†¨¯ÂÎ·‰†Á‡‰†Ï˘†ÂÈ˙Â˘†¯ÙÒÓÓ†ÏÂÙÎ†‰È‰È
¯ÚÙ‰†ÌÏÂ‡†Æ¯ÂÎ·‰†Ï˘†ÂÏÈ‚†Ô·†˙ÂÈ‰Ï†Ì‰Ó†„Á‡†ÏÎ
¨ÌÈ‚È˘Ó†ÔÈ‡†ÏÈ‚·©†ÆÂÈÚ·†„ÈÓ˙†̄ ‡˘ÈÈ†ÌÈ˘‰†±∞†Ï˘

Æ®ÆÆÆ˙Â„ÏÈ‰†Ï˘†˙ÂÈ„‚¯Ë‰†˙Á‡†ÂÊ

¨‰ÁÂ˙Ù‰†‰ËÈÒ¯·ÈÂ‡‰†Ï˘†¢ÔÎ„Ú¢†ÔÂ˙ÈÚ·†ÌÒ¯ÂÙ
Æ®‡¢Ò˘˙† ¨˙·Ë©† ≤∞∞±† ¯‡ÂÈ† ¨≥¥† ˙¯·ÂÁ

∫˙¯·ÁÓ‰†˙¯Ú‰
ÏÎ˘‰†˙¯ÊÚ·††‰ÈÚ·†ÌÈ¯˙ÂÙ†ÌÈ„ÏÈ††˙Â·Â¯˜†ÌÈ˙ÚÏ
¯˙ÂÈ†‰·¯†˙Â¯È‰Ó·†®common-sense©†¯˘È‰
¨¯Â¯·†Æ˙È¯·‚Ï‡††‰‡ÂÂ˘Ó††ÌÈ·ÈˆÓ‰†ÌÈ¯‚Â·ÓÓ
‰˙Â‡Ï†ÌÈ‡È·Ó†‰˙¯È˙ÙÂ†‰ÂÎ††‰‡ÂÂ˘Ó†˙·ˆ‰˘

Æ‰·Â˘˙

±†‰ÈÚ·
∫Ô‰Ó†˘ÂÏ˘†ÔÏ‰Ï†¨˙Â„Á‡†˙ÂÈÂ¯˘Ù‡†˘È†Æ‰¯ËÓ·†ÂÚ‚ÙÈ˘†ÌÈˆÈÁ†∂†ÌÈ˘Â¯„

ÆÌÈˆÈÁ†‰˘È˘†ÌÈ˘Â¯„†ÚÂ„Ó†¨ÌÈ„ÈÓÏ˙‰†ÌÚ†ÔÂ„Ï†ÈÂˆ¯

±†ßÒÓ†ÔÂÈÏ‚Ó†˙ÂÈÚ·Ï†˙ÂÂ¯˙Ù

„Á‡†„ÂÚÂ†ÌÈÈ˘
ÌÈÏ˘Â¯È†¨˙È¯·Ú‰†‰ËÈÒ¯·ÈÂ‡‰†¨˜ÏÙ†‰ÓÂ¯†ßÙÂ¯Ù

Æ±µ¨†±µ¨†±∂¨†±∑¨†±∏¨†±π

Æ±µ¨†±µ¨†±∂¨†±∂¨†±π¨†±π

Æ±µ¨†±µ¨†±∑¨†±∑¨†±∏¨†±∏

ÌÈÈ˜˙È†ÈËÓ˙Ó‰†ÍÂÈÁ‰†ÌÂ„È˜Ï†ÔÂ‚¯‡‰†Ï˘†π≠‰†ÒÎ‰
≥∞Æ¥Æ≤∞∞≤†·¢Ò˘˙†¯ÓÂÚ·†‚¢Ï·

≤†‰ÈÚ·

ÆÌÂÈ‰†‰ÈÁ‡Â†˙ÈÏ‚†Ï˘†ÌÈ‡ÏÈ‚‰†≤±≠±≤

ÆÆÆ·Â¯˜·†ÌÈ‡ÏÈ‚‰†≥≤≠≤≥

∫˙ÂÙÒÂ†˙ÂÈÂ¯˘Ù‡

ÆÆÆ‰‡Ï‰†ÍÎÂ†∂µ≠µ∂†¨µ¥≠¥µ†¨¥≥≠≥¥

≥†‰ÈÚ·

Æ‡
±
≥
≥
πΩ

Æ·ÁË˘‰†ÏÎ†≠¯¢ÓÒ†±∂†¨ÚÂ·ˆ‰†ÁË˘‰†≠¯¢ÓÒ†∂
Æ‚Æ¯˙ÂÈ†ÏÂ„‚†˜ÏÁ†‰ÊÈ‡Ï†‰ÂÂÎ‰

ÚÂ·È¯·†ÚÂ·ˆ‰†˜ÏÁ‰†¨
≥
π †≠Ó†¯˙ÂÈ†ÏÂ„‚†

∂
±∂
≥
∏Ω †≠˘†ÔÂÂÎÓ

Æ¯˙ÂÈ†ÏÂ„‚†ÈÓÈ‰
Æ„‰È¯ËÓÈÒ†ÈÂÂ˜†¥
Æ‰‰È¯ËÓÈÒ†ÈÂÂ˜†∞

ÌÈ„ÈÓÏ˙†Ï˘†˙ÂÚˆ‰Â†ÌÈÙÒÂ†˙ÂÂ¯˙Ù†ÌÒ¯ÙÏ†ÁÓ˘


